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Lecture สรุปเข้มคณิต ม.ต้น (ฉบับปรับปรุง)
19

ระบบจำ�นวนเต็ม 
บทที่ 2

 จำ�นวนเต็ม
 การบวกและการลบจำ�นวนเต็ม
 การคูณและการหารจำ�นวนเต็ม
 สมบัติของจำ�นวนเต็ม
 จำ�นวนและตัวเลข
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สมบัติเกี่ยวกับการบวกและการคูณจำ�ำนวนเต็มสมบัติเกี่ยวกับการบวกและการคูณจำ�ำนวนเต็ม

สมบัติการสลับที่ของการบวกสมบัติการสลับที่ของการบวก

สมบัติการเปลี่ยนกลุ่มสมบัติการเปลี่ยนกลุ่ม

ของการบวกของการบวก

สมบัติการแจกแจงสมบัติการแจกแจง

สมบััติิการสลัับที่่�ของการคููณสมบััติิการสลัับที่่�ของการคููณ

สมบัติการเปลี่ยนกลุ่มสมบัติการเปลี่ยนกลุ่ม

ของการคูณของการคูณ

ให้ a และ b แทนจำ�ำนวนเต็มใดๆ 

แล้ว a + b = b + a เช่น 

5 + 0 = 0 + 5 = 5

(-4) + 3 = 3 + (-4) = -1

ให้ a, b และ c แทนจำ�ำนวนเต็มใดๆ 

แล้ว (a + b) + c = a + (b + c) เช่น

[3 + (-5)] + (-3) = 3 + [(-5) + (-3)]

-5 = -5

ให้ a และ b แทนจำ�ำนวนเต็มใดๆ 

แล้ว a ĭ b = b ĭ a เช่น 

5 ĭ 1 = 1 ĭ 5 = 5

(-4) ĭ 3 = 3 ĭ (-4) = -12

ให้ a, b และ c แทนจำ�นวนเต็มใดๆ 

แล้ว (a ĭ b)c = a(b ĭ c) เช่น

[3 ĭ (-5)](-3) = 3[(-5) ĭ (-3)]

45 = 45

ให้ a, b และ c แทนจำ�ำนวนเต็มใดๆ แล้ว

a(b + c) = (a ĭ b) + (a ĭ c) เช่น

3[(-5) + (-3)] = [3(-5)] + [3(-3)]

           -24 = -24

 สมบัติเกี่ยวกับการบวกและการคูณจำ�ำนวนเตม็ (จำ�ำนวนเตม็บวก ศูนย์ และจำ�ำนวนเต็มลบ)

4. สมบัติของจำ�นวนเต็ม
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Lecture สรุปเข้มคณิต ม.ต้น (ฉบับปรับปรุง)
36

การเปลี่่�ยนตััวเลขในระบบฐานสิิบเป็็นฐานสองการเปลี่่�ยนตััวเลขในระบบฐานสิิบเป็็นฐานสอง

 วิธีที่แนะนำ�ให้ใช้คือ วิธีตั้งหารวิธีตั้งหาร (เพราะสามารถประยุกต์ใช้กับตัวเลขฐานอื่นๆ อีกได้) 

Ex  จงเปลี่ยนตัวเลขต่อไปนี้ให้เป็นตัวเลขฐานสองEx  จงเปลี่ยนตัวเลขต่อไปนี้ให้เป็นตัวเลขฐานสอง

Ex 35	 158158

Sol	 2  158

	 2   79	   เศษ 0

	 2   39	   เศษ 1

	 2   19	   เศษ 1

	 2    9	   เศษ 1

	 2    4	   เศษ 1	         

	 2    2	   เศษ 0

	 2     1	   เศษ 0

	      0	   เศษ 1

ดังนั้น	 ตัวเลขฐานสองของ 158 เท่ากับ 100111102   Ans

	

• ต้้องการเปลี่่�ยนเลขฐานสิิบให้้เป็็นเลขฐานอะไร 

  ให้้ใช้้ตััวเลขฐานนั้้�นเป็็นตััวหาร 

• ในที่่�นี้้�เปลี่่�ยนเป็็นฐานสองฐานสอง จึึงใช้้สองหารใช้้สองหาร

Trick!

•• ถ้าหารแล้วไม่เหลือเศษ ให้เขียนเศษเป็น 0 ไว้ด้านหลัง 

• แต่ถ้าหารแล้วเหลือเศษ ให้เขียนเศษที่เหลือไว้ด้านหลัง

จัดเป็นตัวเลขฐานสองโดยเรียงเลขจากล่างขึ้นบน

	

คำ�ตอบที่ได้คือ การเขียนเลขเศษจากด้านล่างขึ้นไปทางด้านบน ด้านล่างขึ้นไปทางด้านบน 

โดยใช้เลขฐานห้อยท้ายเลขฐานห้อยท้ายไว้

Trick!

หารจนกว่าตัวเลขบรรทัดสุดท้ายเป็น 0
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 การแทนที่เศษส่วนลงบนเส้นจำ�ำนวน

4. เศษส่วนและการเปรียบเทียบเศษส่วน

-1   -3
4
   -2

4
   - 1

4
     0    1

4
    

2
4
    3

4
    1

-1 -7
8
 -6
8
 -5
8
 -4
8
 -3
8
 -2
8
 - 1
8
  0 1

8
 2
8
  3
8
  4
8
  5
8
 6
8
  7
8
 1

จากเส้นจำ�ำนวน 2 เส้น จะเห็นว่าจาก 0-1 และ 0-(-1)

-	เส้นจำ�ำนวนเส้นบน แบ่งเป็น 4 ช่อง ตามจำ�ำนวนที่เป็นส่วนของเศษส่วน

-	เส้นจำ�ำนวนเส้นล่าง แบ่งเป็น 8 ช่อง ตามจำ�ำนวนท่ีเป็นส่วนของเศษส่วน โดยท่ี 

	 ระยะห่างระหว่าง 0-1 และ 0-(-1) ยังคงเท่าเดิม

ดังนั้นสิ่งที่จะใช้กำ�หนดว่าจะต้องแบ่งเส้นจำ�นวนเป็นกี่ช่องก็คือ จำ�นวนที่เป็นส่วนนั่นเอง

 การเปรีียบเทีียบเศษส่่วน

1. การเปรียบเทียบเศษส่วนที่มีส่วนเท่ากัน

	  กำ�ำหนดให้เมื่อ a, b, c และ d เป็นจำ�ำนวนใดๆ

a
b  = 

c
b  เมื่อ a = c เช่น 

3
5  = 

3
5

a
b  >> cb  เมื่อ a >> c เช่น 45  >> 35

a
b  << cb  เมื่อ a << c เช่น 25  << 35

2. การเปรียบเทียบเศษส่วนที่มีส่วนไม่เท่ากัน

  กำ�ำหนดให้เมื่อ a, b, c และ d เป็นจำ�ำนวนใดๆ

  จาก a
b
 และ c

d
 จะใช้การตรวจสอบด้วยวิธีการคูณไขว้ เพื่อดูว่าเศษส่วน a

b
 และ   

	  c
d
 เท่ากันหรือไม่อย่างไร
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5. การบวกและการลบเศษส่วน

1. การบวกเศษส่วน1. การบวกเศษส่วน

1. เศษส่วนที่นำ�ำมาบวกจะต้องมีส่วนเท่ากัน ถ้าส่วนไม่เท่ากันต้องทำ�ำให้เท่ากันก่อน

2. การบวกจำ�ำนวนคละ ต้องเปลี่ยนจำ�ำนวนคละให้เป็นเศษเกินก่อนที่จะนำ�ำมาบวกกัน

3. จำ�ำนวนเศษส่วนท่ีเป็นบวกให้คิดว่าเป็นการมีเงิน ส่วนจำ�ำนวนเศษส่วนท่ีเป็นลบให้คิดว่า 

     เป็นการติดหนี้ไว้

ถ้า ad = bc แล้ว ab  = 
c
d  เช่น 

3
5  = 

6
10

ถ้า ad >> bc แล้ว ab  >> cd  เช่น 
3
5  >> 29

ถ้า ad << bc แล้ว ab  << cd  เช่น 
3
5  << 9

10 

a
b     

c
d    

Ex 18	 จงหาค่าของ จงหาค่าของ 3355  +  + 1155

Sol	 3
5  + 

1
5  = 

3 + 1
5  

		   = 45  Ans

	 3
5 + 1

5 อาจคิิดได้้ว่่ามีีเงิิน  

3
5 บาท ได้้เพิ่่�มอีีก 

1
5 บาท มีเีงินิรวมกันั 

4
5  บาท ดัังนั้้�น 

3
5 + 

1
5 = 

4
5 

Trick!

Ex 19	 จงหาค่าของ จงหาค่าของ --3355  +  + --1155   

Sol 	 -35  + -15  = (-3) + (-1)5  = -45  Ans

	 -35  + -15  อาจคิดได้ว่ามีหนี้อยู่แล้ว 35 บาท 

-35  ก่อหนี้เพิ่มอีก 15 บาท -15  เท่ากับมีหนี้รวมกัน  

4
5 บาท ดังนั้น -

3
5  + -15  = -45

Trick!

-35  = -3
5  = 3

-5

NOTE:  NOTE:  
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คู่อันดับและกราฟ
บทที่ 7

 คู่อันดับและกราฟของคู่อันดับ
 กราฟของสมการเชิงเส้นสองตัวแปร
 กราฟและการนำ�ไปใช้
 พาราโบลา
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จากกราฟ จงหาจากกราฟ จงหา

1. ช่วงเวลาที่รถยนต์คันนี้หยุดพักเป็นเวลานานเท่าไร1. ช่วงเวลาที่รถยนต์คันนี้หยุดพักเป็นเวลานานเท่าไร

2. รถยนต์วิ่งได้ระยะทางเท่าไรจึงหยุดพัก2. รถยนต์วิ่งได้ระยะทางเท่าไรจึงหยุดพัก

3. รถยนต์คันนี้มีอัตราเร็วเฉลี่ยตลอดการเดินทางเท่าไร3. รถยนต์คันนี้มีอัตราเร็วเฉลี่ยตลอดการเดินทางเท่าไร

Sol

	 1. อ่านจากกราฟในช่วงที่กราฟเป็นเส้นขนานกับแกน Y ได้ 10.00-11.00 น.  

	   ดังนั้น รถคันนี้หยุดพักเป็นเวลา 1 ชั่วโมง Ans

	 2. อ่านจากกราฟได้ 90 กิโลเมตร Ans

	 3. จากสูตร v = St (อัตราเร็ว = 
ระยะทาง
เวลา

)

	    อัตราเร็ว = ระยะทาง
เวลา

 = 200 กิโลเมตร
3.5 ชั่วโมง

 = 57.14 กิโลเมตร/ชั่วโมง

ดัังนั้้�น	 รถยนต์์คัันนี้้�มีีอััตราเร็็วเฉลี่่�ยตลอดการเดิินทาง 57.14 กิิโลเมตร/ชั่่�วโมง Ans

พาราโบลา (Parabola)พาราโบลา (Parabola) คือ เส้นโค้งที่เกิดจากจุดทุกจุดบนระนาบ ซึ่งมีระยะห่างจากจุดคงที่ ระยะห่างจากจุดคงที่ 

(จุดโฟกัส) (จุดโฟกัส) จุดหน่ึง และเส้นตรงคงท่ี (ไดเรกตริกซ์)เส้นตรงคงท่ี (ไดเรกตริกซ์) เส้นหน่ึงอย่างเท่ากันเสมอ โดยเป็นเส้นโค้ง

รูปตัว U (ท่ีอาจหงายข้ึน คว่ำ�ลง หรือเปิดไปทางซ้ายหรือขวา ข้ึนอยู่กับค่าของ a ในสมการ)  

ในระดับ ม.ต้น จะกล่าวถึงเพียงเส้นโค้งรูปตัว U ที่หงายขึ้นหรือคว่ำ�ลงเท่านั้น

 จุดโฟกัส (Focus)จุดโฟกัส (Focus) คือ จุดคงที่ที่กล่าวถึงในนิยามของพาราโบลา 

 ไดเรกตริกซ์ (Directrix)ไดเรกตริกซ์ (Directrix) คือ เส้นตรงคงที่ที่กล่าวถึงในนิยามของพาราโบลา 

สมการพาราโบลาสมการพาราโบลา เขียนในรูปทั่วไปได้ดังนี้ 

				    y = ax				    y = ax22 + bx + c + bx + c

กำ�หนดให้ x และ y เป็นตัวแปร  a, b และ c เป็นค่าคงตัว โดยที่ a ≠ 0 

4. พาราโบลา
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Ex 12	 จงเขียนกราฟของสมการ y = 10xจงเขียนกราฟของสมการ y = 10x22  

Sol 	 y = 10x2 สามารถนำ�มาเขียนในสมการที่แนะนำ�ได้ดังนี้ 

		  (y - 0) = 10(x - 0)2

		

หาคู่อันดับจากสมการ y = 10x2 ได้ดังนี้

	

ดังนั้นจะเขียนกราฟของสมการนี้ได้ดังนี้

					     กราฟนี้มีแกนสมมาตรคือ x = 0

					     และมีจุดต่ำ�สุดอยู่ที่ (0, 0)

					     โดยที่ค่าต่ำ�สุดของค่า y คือ y = 0

จุดยอดของสมการนี้อยู่ที่ (0, 0)

ค่า a > 0ค่า a > 0 สมการนี้จึงเป็น

พาราโบลาแบบหงายแบบหงาย

xx -1 0 1

yy 10 0 10

	   การแทนค่า x ตอนหาคู่อันดับ

แนะนำ�ให้ใช้ตัวเลขน้อยๆ ที่เป็นตัวแทนของแนะนำ�ให้ใช้ตัวเลขน้อยๆ ที่เป็นตัวแทนของ

จำ�นวนเต็มบวก หรือจำ�นวนเต็มลบ หรือจำ�นวนเต็มบวก หรือจำ�นวนเต็มลบ หรือ

จำ�นวนเต็มศูนย์จำ�นวนเต็มศูนย์ ดังตาราง (เพิ่มจำ�นวนช่อง

ได้ตามความต้องการ)

Trick!

Y

X

(-1, 10) (1, 10)

y = 10x2

(0, 0)
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Ex 13	 จงเขียนกราฟของสมการ y = 4xจงเขียนกราฟของสมการ y = 4x22  

Sol 	 y = 4x2 นำ�มาเขียนในสมการที่แนะนำ�ได้ดังนี้ (y - 0) = 4(x - 0)(y - 0) = 4(x - 0)22

	 ค่า h = 0 และค่า k = 0 หมายความว่า จุดยอดของสมการนี้อยู่ที่ (0, 0)

	 และเนื่องจาก ค่า a > 0 ค่า a > 0 สมการนี้จึงเป็นพาราโบลาแบบหงายพาราโบลาแบบหงาย 

	 หาคู่อันดับจากสมการ y = 4x2 ได้ดังนี้

	 ดังนั้นจะเขียนกราฟของสมการนี้ได้ดังนี้

			 

					          กราฟนี้มีแกนสมมาตรคือ x = 0

					          และมีจุดต่ำ�สุดอยู่ที่ (0, 0)

					          โดยที่ค่าต่ำ�สุดของค่า y คือ y = 0

	 จาก Ex 12 และ Ex 13 เมื่อนำ�สมการ y = 4x2 และ y = 10x2 มาเขียน

	 บนกราฟเดียวกันจะได้ดังรูป

xx -1 0 1

yy 4 0 4

(1, 4)(-1, 4)

y = 4x2

(0, 0)

Y

X

y = 10x2

y = 4x2

	   จากรูปสรุปได้ว่า หาก

ตัวเลขคงตัวทางด้านหน้ามีค่ามาก ตัวเลขคงตัวทางด้านหน้ามีค่ามาก 

กราฟจะยิ่งแคบลงกราฟจะยิ่งแคบลง

Trick!

Y

X
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 รูปคล่ีของรูปเรขาคณิต 3 มิติ

  เป็นการแสดงลักษณะพื้นผิวทั้งหมดของรูปเรขาคณิต 3 มิติ

รูปคลี่ของรูปเรขาคณิต 3 มิติรูปคลี่ของรูปเรขาคณิต 3 มิติ

พีระมิดพีระมิด

ทรงกระบอกทรงกระบอก

ปริซึมปริซึม

กรวยกรวย
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 หน้าตัดของรูปเรขาคณิต 3 มิติ

  เมื่อใช้ระนาบตัดรูปเรขาคณิต 3 มิติ จะได้หน้าตัดที่เป็นรูปเรขาคณิต 2 มิติ แต่รูปที่ได้ 

     ออกมาจะเป็นรูปใดก็ขึ้นอยู่กับแนวตัดและชนิดของรูปเรขาคณิต 3 มิตินั้นๆ เช่น

ใช้ระนาบตัดทรงกระบอกใช้ระนาบตัดทรงกระบอก

ระนาบตัดในแนวตั้งฉากกับพื้น

จะได้หน้าตัดเป็นรูปสี่เหลี่ยมมุมฉาก

ระนาบตัดในแนวเฉียง

จะได้หน้าตัดเป็นรูปวงรี

ระนาบตัดในแนวขนานกับพื้น

จะได้หน้าตัดเป็นรูปวงกลม
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1. รูปเรขาคณิตสามมิติ

 ปริซึม

- รูปเรขาคณิตสามมิติท่ีมีฐานท้ังสองด้านเป็นรูปหลายเหล่ียมท่ีเท่ากันทุกประการ  

        โดยฐานท้ังสองอยู่ในระนาบท่ีขนานกนั และด้านข้างแต่ละด้านเป็นรปูสีเ่หล่ียมด้านขนาน

- เราเรียกชื่อปริซึมต่างๆ ตามลักษณะของฐาน เช่น

ปริซึมสี่เหลี่ยมปริซึมสี่เหลี่ยม

ปริซึมสี่เหลี่ยมผืนผ้าปริซึมสี่เหลี่ยมจัตุรัส

หน้าตัดหรือฐานเป็นรูปสี่เหลี่ยม

ความสูง

หน้าตัดหรือฐานเป็นรูปสามเหลี่ยม

ปริซึมสามเหลี่ยมปริซึมสามเหลี่ยม

ปริซึมสามเหลี่ยมมุมฉากปริซึมสามเหลี่ยมด้านเท่า

ความสูง
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Ex 1	 จงหาปริมาตรของรูปปริซึมต่อไปนี้จงหาปริมาตรของรูปปริซึมต่อไปนี้

Sol	 จากสููตรหาปริิมาตรของปริิซึึม (พื้้�นที่่�ฐาน ĭ สููง)

	 รูปหน้าตัดเป็นรูปสามเหลี่ยม ดังนั้น พื้นที่ฐานใช้สูตร 1
2
 ĭ ฐาน ĭ สูง

	 หาส่วนสูงของรูปหน้าตัด  252 = 152 + x2

			       625 = 225 + x2

			       400 = x2

    			         x = 20

เพราะฉะนั้้�นปริิมาตรของรููปนี้้�คืือ พื้้�นที่่�ฐาน ĭ สููง = 1
2
 ĭ 30 ĭ 20  ĭ 60

					        = 18,000 ลกูบาศก์เซนตเิมตร Ans

Ex 2	 จงหาปริมาตรของรูปปริซึมต่อไปนี้จงหาปริมาตรของรูปปริซึมต่อไปนี้

25 ซม.

30 ซม. 60 ซม.

X

15 ซม.

25 ซม.

5 ม.

5 ม.

5 ม.

10 ม.

10 ม.

20 ม.
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 การทดลองสุ่ม

เป็นการทดลองที่เรารู้ว่าผลลัพธ์ที่อาจจะเกิดขึ้นมีอะไรบ้าง แต่ไม่สามารถบอกได้แน่นอน 

     ว่าในแต่ละครั้งที่ทดลอง ผลที่เกิดขึ้นจริงจะเป็นอะไร

 แซมเปิลสเปซ (Sample Space: S)

เป็็นผลลััพธ์์ที่่�เป็็นไปได้้ทั้้�งหมดจากการทดลองสุ่่�ม โดยที่่�แต่่ละสมาชิิกของแซมเปิิลสเปซ  

     เรีียกว่่า จุุดตััวอย่่างจุุดตััวอย่่าง

1. การทดลองสุ่มและเหตุการณ์

Ex 1	 การโยนลูกเต๋า 1 ลูก 1 ครั้ง เป็นการทดลองสุ่มหรือไม่การโยนลูกเต๋า 1 ลูก 1 ครั้ง เป็นการทดลองสุ่มหรือไม่

Sol	 เป็็นการทดลองสุ่่�ม เพราะเรารู้้�ว่าผลลััพธ์์ที่่�เป็็นไปได้้คืือ  

	 1, 2, 3, 4, 5, 6 แต่่ไม่่สามารถบอกได้้แน่่ชััดว่่า 

	 ในการโยนลููกเต๋๋าครั้้�งนั้้�นๆ จะได้้ผลลััพธ์์แบบใด Ans

Ex 2	 จงเขียนแซมเปิลสเปซในการโยนเหรียญ 1 บาท 1 เหรียญจงเขียนแซมเปิลสเปซในการโยนเหรียญ 1 บาท 1 เหรียญ

Sol	 ให้้จุุดตััวอย่่าง H แทนหััว และจุุดตััวอย่่าง T แทนก้้อย

ดังนั้น 	 แซมเปิลสเปซ (S) = {H, T}, {H, H}, {T, T}, {T, H} Ans

MEMO MEMO
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1 2 3 4 5 6

1 (1, 1) (1, 2) (1, 3) (1, 4) (1, 5) (1, 6)

2 (2, 1) (2, 2) (2, 3) (2, 4) (2, 5) (2, 6)

3 (3, 1) (3, 2) (3, 3) (3, 4) (3, 5) (3, 6)

4 (4, 1) (4, 2) (4, 3) (4, 4) (4, 5) (4, 6)

5 (5, 1) (5, 2) (5, 3) (5, 4) (5, 5) (5, 6)

6 (6, 1) (6, 2) (6, 3) (6, 4) (6, 5) (6, 6)

Ex 3	 จงหาแซมเปิลสเปซของการโยนเหรียญ 3 เหรียญพร้อมกันจงหาแซมเปิลสเปซของการโยนเหรียญ 3 เหรียญพร้อมกัน

Sol	 ให้จุดตัวอย่าง H แทนหัว และจุดตัวอย่าง T แทนก้อย อาจใช้แผนภูมิต้นไม ้

	 ในการหาคำ�ำตอบดังนี้

	 เหรียญที่ 1		  เหรียญที่ 2		  เหรียญที่ 3

	    H			      H			      H

							          T

				       T			      H

							          T

	    T			      H			      H

							          T

				       T			      H

							          T

ดังนั้น 	 S = {H, H, H}, {H, H, T}, {H, T, H}, {H, T, T}, {T, H, H}, 

	     {T, H, T}, {T, T, H}, {T, T, T} Ans

Ex 4	 จงเขียนแซมเปิลสเปซของการทดลองโยนลูกเต๋า 2 ลูกพร้อมกัน 1 ครั้งจงเขียนแซมเปิลสเปซของการทดลองโยนลูกเต๋า 2 ลูกพร้อมกัน 1 ครั้ง

Sol	 อาจใช้ตารางช่วยในการหาคำ�ำตอบดังนี้
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พหนุาม

 เอกนามและพหุนาม
 การบวกและการลบพหุนาม
 การคูณและการหารพหุนาม
 เศษส่วนพหุนาม
 การคูณและการหารเศษส่วนพหุนาม
 การบวกและการลบเศษส่วนพหุนาม

บทที่ 25
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การบวกและการลบพหุนาม

Ex 1	 จงหาผลบวกของ 3a + 2b - 4c, 2a - 4b + 3c, b + dจงหาผลบวกของ 3a + 2b - 4c, 2a - 4b + 3c, b + d

Sol   	ใช้้วิิธีีตั้้�งบวก

			   3a + 2b - 4c

                  	2a - 4b + 3c	    +

         		     +  b      + d

      			  5a -  b  - c + d

Sol 	 ใช้้วิิธีีรวมพจน์์ที่่�คล้้ายกัันเข้้าด้้วยกััน

(3a + 2b - 4c) + (2a - 4b + 3c) + (b + d) = 3a + 2b - 4c + 2a - 4b + 3c + b + d

				                 = 5a - b - c + d

	 แนะนำ�ให้ใช้วิธีการรวมพจน์ท่ีคล้ายกันเข้าด้วยกัน 

เพราะสะดวกและรวดเร็วกว่า

Trick!

Ex 2	 จงหาผลบวกของ 4x	 จงหาผลบวกของ 4x22yy22 - 3x - 3x22y + 4xyy + 4xy22 + 4, 3x + 4, 3x22yy22 + 4x + 4x22y - 4xyy - 4xy22 - 4 - 4

Sol	 (4x2y2 - 3x2y + 4xy2 + 4) + (3x2y2 + 4x2y - 4xy2 - 4) 

	 = 4x2y2 - 3x2y + 4xy2 + 4 + 3x2y2 + 4x2y - 4xy2 - 4

	 = 4x2y2 + 3x2y2 - 3x2y + 4x2y + 4xy2 - 4xy22 + 4 - 4

	 = 7x2y2 + x2y 

ดัังนั้้�น	 ผลบวกของสมการคืือ 7x2y2 + x2y Ans

Ex 3	 จงหาผลลบของ 4xy	 จงหาผลลบของ 4xy22 + 3x + 3x22yy22, -4xy, -4xy22 + 3x + 3x22yy22  

Sol	 (4xy2 + 3x2y2) - (-4xy2 + 3x2y2) = 4xy2 + 3x2y2 - (-4xy2) - (+3x2y2)  

				      	  = 4xy2 + 3x2y2 + 4xy2 - 3x2y2 

				      	  = 8xy2 

ดัังนั้้�น	 ผลลบของสมการคืือ 8xy2  Ans
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	 สำ�หรับการลบ ให้เปลี่ยนพหุนามที่เป็นตัวลบให้เป็นจำ�นวนตรงข้าม 

เช่น จาก -4xy2 เป็น 4xy2 และจาก 3x2y2 เป็น -3x2y2

Trick!

การคูณและการหารพหุนาม

การคููณพหุุนามการคููณพหุุนาม

 การคูณพหุนามการคูณพหุนาม โดยใช้การคูณแบบกระจาย (เป็นวิธีที่แนะนำ�)

Ex 4	 จงหาผลคููณของ (a + b)(a - b)	 จงหาผลคููณของ (a + b)(a - b)

Sol	 นำ�พจน์หน้าของวงเล็บหน้าคูณพจน์หน้าและพจน์หลังของวงเล็บหลัง

	 	 	   (a  +  b)(a  -  b)

			         

	 นำ�พจน์หลังของวงเล็บหน้าคูณพจน์หน้าและพจน์หลังของวงเล็บหลัง

	 คิดเครื่องหมายจากด้านหน้าของตัวเลขเสมอ

จะได้ (a + b)(a - b) = a2 + ab - ab + b2 = a2 - b2  Ans

Ex 5	 จงหาผลคููณของ (a + b)(a + b)	 จงหาผลคููณของ (a + b)(a + b)

Sol	 (a + b)(a + b) = a2 + ab + ab + b2 

         	         = a2 + 2ab + b2   

ดังนั้น	 ผลคูณของสมการคือ a2 + 2ab + b2  Ans

Ex 6	 จงหาผลคููณของ (a - b)(a - b)	 จงหาผลคููณของ (a - b)(a - b)

Sol	 (a - b)(a - b) = a2 - ab - ab + b2 

      	 	         = a2 - 2ab + b2   

ดังนั้น	 ผลคูณของสมการคือ a2 - 2ab + b2  Ans

a2  -  b2

-ab   +  ab
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การแยกตัวประกอบ
ของพหุนาม

บทที่ 26

 การดึงตัวร่วม
 การแยกวงเล็บ
 การหารสังเคราะห์
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 การแยกตัวประกอบของพหุนามการแยกตัวประกอบของพหุนาม คือ การเขียนพหุนามท่ีกำ�หนดให้ในรูปการคูณกันของ 

	 พหุนามที่มีดีกรีต่ำ�กว่าโจทย์ ตั้งแต่สองพหุนามขึ้นไป 

เช่นเช่น 	x22 + 6x + 9 = (x + 3)(x + 3)

วิธีการแยกตัวประกอบของพหุนาม วิธีการแยกตัวประกอบของพหุนาม 

วิธีที่วิธีที่ ชื่อวิธีชื่อวิธี หมายเหตุหมายเหตุ

1 การดึงตัวร่วม เป็นวิธีพื้นฐาน

2 การแยกวงเล็บ เป็นวิธีที่นิยมใช้มากที่สุด

3 การหารสังเคราะห์ ใช้ได้กับโจทย์หลากหลายรูปแบบ

1. การดึงตัวร่วม
Ex	Ex	

จงแยกตัวประกอบของพหุนามต่อไปนี้โดยใช้วิธีการดึงตัวร่วมจงแยกตัวประกอบของพหุนามต่อไปนี้โดยใช้วิธีการดึงตัวร่วม

Ex 1	 4x4x22 - 8x - 8x

Sol	 4x2 - 8x = 4(x2 - 2x) 

		    = (4x)(x - 2)

Ex 2	 2(x - 1) + (x - 1)2(x - 1) + (x - 1)22

Sol   	 2(x - 1) + (x - 1)2 = (x - 1)[(2 + (x - 1)] 

             		      = (x - 1)(2 + x - 1) 

             		      = (x - 1)(2 - 1 + x)

             		      = (x - 1)(x + 1)
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 สมการกำ�ลังสองตัวแปรเดียว สมการกำ�ลังสองตัวแปรเดียว มีรูปแบบทั่วไปคือ ax2 + bx + c = 0 เมื่อ a, b และ  

	 c เป็นค่าคงตัว a ≠ 0 โดยมี x เป็นตัวไม่ทราบค่า

 คำ�ตอบของสมการกำ�ลังสองตัวแปรเดียว คำ�ตอบของสมการกำ�ลังสองตัวแปรเดียว คือ จำ�นวนจริงท่ีนำ�ไปแทนค่าในสมการ  

	 แล้วทำ�ให้สมการนั้นๆ เป็นจริงขึ้นมา

Ex 1	 จงหาคำ�ตอบของสมการ 3xจงหาคำ�ตอบของสมการ 3x22 = 1 = 1

Sol   		  3x2 = 1 

          	  x2 = 1
3
 

           	   x = ± 1
3
 

	 การตรวจสอบ	 การตรวจสอบ

	 นำ�   1
3
 แทนค่าในสมการ 3x2 = 1 จะได้ 3(  13)2 = 1 ซึ่งเป็นจริง

	 นำ� - 1
3
 แทนค่าในสมการ 3x2 = 1 จะได้ 3(- 13)2 = 1 ซึ่งเป็นจริง

ดังนั้น	 คำ�ตอบของสมการ 3x2 = 1 คือ ± 1
3
  Ans

Ex 2	 จงหาคำ�ตอบของสมการ 5xจงหาคำ�ตอบของสมการ 5x22 - 80 = 0 ที่เป็นจำ�นวนเต็มบวก - 80 = 0 ที่เป็นจำ�นวนเต็มบวก

Sol   			   5x2 - 80 = 0 

                		       5x2 = 80

                  	         x2 = 80
5
   

                  	         x2 = 16

                    	          x = ±4
	 การตรวจสอบ	 การตรวจสอบ

	 เนื่องจากโจทย์ต้องการคำ�ตอบที่เป็นจำ�นวนเต็มบวก ดังนั้นจะนำ�แค่ค่า

	 ที่เป็นจำ�นวนเต็มบวกคือ 4 กลับไปแทนค่าในสมการ 5x2 - 80 = 0 

	 จะได้ 5(4)2 - 80 = 0 ซึ่งเป็นจริง

ดังนั้น	 คำ�ตอบที่เป็นจำ�นวนเต็มบวกของสมการ 5x2 - 80 = 0 คือ 4 Ans

สมการกำ�ลังสองตัวแปรเดียว
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